
Mathematisches Institut
der Universität Tübingen
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1. Sei µ∗:P(X) → [0,∞] ein äußeres Maß auf einer Menge X und A∗ ⊂ P(X) die σ-
Algebra der µ∗-messbaren Mengen. Zeigen Sie, dass (X,A∗, µ∗ | A∗) vollständig (vgl.
Aufg. 2, Blatt 2) ist.

2. Sei λ∗:P(Rn) → [0,∞] das Lebesguesche äußere Maß auf Rn. Zeigen Sie: Ist A ⊂ Rn

beliebig, so existiert eine Borel-Menge B ⊆ Rn mit A ⊆ B und λ∗(A) = λ∗(B).

3. Sei λ∗:P(Rn) → [0,∞] das Lebesguesche äußere Maß auf Rn.

(a) Zeigen Sie, dass λ∗ translationsinvariant ist.

(b) Zeigen Sie, dass λ∗ nicht σ-additiv sein kann. (Hinweis: Benutzen Sie das Beispiel
einer nicht-messbaren Menge A ⊆ Rn aus der Vorlesung.)
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