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1. Seien Ay, A; o-Algebren auf einer Menge X, A; C Ay und puq, o Mafle auf A, bzw. Ay
mit o] Ay = py. Zeigen Sie: Ist f: X — [0, 00] Aj-messbar, so ist f auch Aj-messbar und

es gilt:
[ fdm = [ fp

2. Sei A*: P(R™) — [0,00] das Lebesguesche duflere Mafl auf R™ und sei £ die Lebesgue-
Algebra der \*-messbaren Mengen auf R™. Zeigen Sie, dass (R"™, £, \*|£) die Vervollstéan-
digung von (R™, B, \) (vgl. Aufgabe 2, Blatt 2) ist, wo B die Borel-Algebra und A = \*|B
das Borel-Lebesguesche Mafl bezeichnet (Hinweis: Aufgabe 2, Blatt 3).

3. (a) Sei X eine Menge, A eine o-Algebra auf X und Y € A. Zeigen Sie, dass B := {A €
A: A CY} eine o-Algebra auf YV ist (die Spuralgebra von A auf Y).

(b) Sei H := {x € R"™ : 2,1 = 0} und bezeichne f:R" — H C R""! die Einbettung
x — (x,0). Zeigen Sie: Es ist B C H genau dann Borelsch (im R™"!), wenn es eine
Borelmenge A C R™ mit f(A) = B gibt.

(c) Sei B, die Borelalgebra und £,, die Lebesgue-Algebra auf R". Zeigen Sie, dass fiir
alle n > 2 gilt: B, # L,.
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