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Aufgabe 21: Sei L/K eine endliche Körpererweiterung vom Grad m und f ∈ K[t]

ein irreduzibles Polynom vom Grad n. Zeige, wenn m und n teilerfremd sind, so ist

f auch irreduzibel in L[t].

Hinweis, nutze aus, daß es eine Körpererweiterung von L gibt, in der f eine Nullstelle hat.

Aufgabe 22: Bestimme den Zerfällungskörper ZFKF3
(f) von f = t3 − t+ 1 ∈ F3[t].

Aufgabe 23:

(a) Bestimme für p ∈ Z>0 zwei komplexe Zahlen α,β ∈ C, so daß ZFKQ(f) = Q(α,β)

der Zerfällungskörper von f = tp − 2 ∈ Q[t] über Q ist.

(b) Berechne in Teil (a) den Grad der Körpererweiterung |ZFKQ(f) : Q|, wenn p eine

Primzahl ist.

Aufgabe 24: Sei K ein Körper und L = ZFKK(f) der Zerfällungskörper eines Poly-

noms f ∈ K[t]. Ferner sei g ∈ K[t] irreduzibel und N = ZFKK(g) der Zerfällungskörper

von g über K.

(a) Zeige, wenn α ∈ N und β ∈ N zwei Nullstellen von g sind, dann gibt es einen

Körperisomorphismus

ϕ : L(α) −→ L(β)

mit ϕ|K = idK und ϕ(α) = β.

(b) Zeige, wenn g eine Nullstelle in L hat, so zerfällt g über L schon.


