Eberhard Karls Universitat Tiibingen Wintersemester 2018/19
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Elliptische Funktionen und elliptische Kurven
ﬁbungsaufgaben zum Tutorium am 23.10.2018

Aufgabe 1. Sei f € C[X] ein Polynom, und sei G C C? sein Graph. Sei P = (z9,%0) € G.
Zeigen Sie, dass die folgenden Aussagen aquivalent sind:

(1)  Die z-Achse ist eine Tangente an G in P im Sinne der Analysis;
(17) ¢ ist eine mehrfache Nullstelle von f in Sinne der Algebra;
(1i1) ip(G, Ly) > 2 im Sinne der algebraischen Geometrie.

Aufgabe 2. Sei C' C C? eine affine ebene Kurve. Zeigen Sie: C' # 0.

Aufgabe 3. Seien C,C,Cy C C affine ebene Kurven mit C' = C; U (5. Zeigen Sie:
deg(C') < deg(C1) + deg(C).

Aufgabe 4. Sei C := Vy(f) mit f(X,Y) :=Y? - X3 +3X —2.

a) Skizzieren Sie C' NR2.
b) Bestimmen Sie ip(C, L) fiir alle Geraden L durch den Punkt P = (1,0).

Keine Abgabe, nur zur Vorbereitung auf das Tutorium!



