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Aufgabe 17
Sei ϕA : P2 → P2 eine projektive Transformation mit A ∈ Gl3(C). Sei (C,O) eine
elliptische Kurve. Sei C ′ := ϕ−1A (C) ⊂ P2 und O′ := ϕ−1A (O) ∈ C ′. Zeigen Sie:

ϕA|C ′ : (C ′,O′)→ (C,O)

ist ein Isomorphismus von Gruppen.

Aufgabe 18
Sei (C,O) eine elliptische Kurve, wobei O ∈ C ein Wendepunkt sei. Sei T ∈ C. Konstru-
ieren Sie einen Gruppenisomorphismus

(C,O) ∼= (C, T ).

Aufgabe 19
Seien C := V (X2 + Y 2 − Z2) ∈ P2 und L := V (Y ) ⊂ P2.
a) Zeigen Sie:

ϕ : L→ C mit ϕ(X : Y : Z) := (2XZ : X2 − Z2 : X2 + Z2)

definiert einen Isomorphismus von Kurven.
b) Begründen Sie anschaulich geometrisch, weshalb jede irreduzible Quadrik isomorph ist
zur projektiven Geraden P1.

Aufgabe 20
Sei (C,O) die elliptische Kurve in Weierstraß-Normalform mit C := V (Y 2Z−X3+XZ2).
Sei

[i] : C → C mit [i](X : Y : Z) := (−X : −iY : Z).

Bestimmen Sie die duale Isogenie zu ϕ := [1] + [i] ∈ End(C).

Keine Abgabe, nur zur Vorbereitung auf das Tutorium!


