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Aufgabe 39
Sei U C C offen und f : U — C meromorph. Sei z5g € U, ¢ € C und k € Ny(. Zeigen Sie:

a) Sei zj eine Nullstelle der Ordnung k. Dann gilt: k£ > 1 < f'(2) = 0.
b) Sei zy eine Nullstelle der Ordnung k. Dann ist zy eine Polstelle der Ordnung & von %

c) Sei zj eine Polstelle der Ordnung k. Dann ist zq eine Polstelle der Ordnung & von f+c.
d) Sei U = C. Falls f gerade ist, dann ist f ungerade.

Aufgabe 40
Sei 2 C C ein Gitter. Seien g und g3 die Koeffizienten der Differentialgleichung der

zugehorigen Weierstrafischen P-Funktion. Zeigen Sie geometrisch, dass das Polynom
F(S,T) :=T? — 45 + g5 + g3 € C[S, T irreduzibel ist.

Aufgabe 41
Betrachten Sie das Gitter 2 := Z +1Z C C mit der dazu gehdrigen Weierstrafischen
P-Funktion, sowie den Koeffizienten g; und g3 ihrer Differentialgleichung. Zeigen Sie:

a) Fiir alle z € C gilt P(z) = P(2).
b) Fiir alle z € C gilt P(iz) = —P(2).
c) Firalleze RU{z€C: z+7z € Q} gilt P(z) € R.
d) Bestimmen Sie
3
T . —
g2° — 27g3?

Aufgabe 42
Sei Q) C C ein Gitter, und 7" := C/Q der zugehorige komplexe Torus. Sei m € Z. Zeigen
Sie, dass die Abbildung [m| : " — T mit [m](Z) := mz stetig und sogar holomorph ist.
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