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Ubungen zu Analysis III (13)

Sei H, = {z € C| Im(z) > 0} die obere Halbebene.

Warum ist H, ein einfach-zusammenhangendes Gebiet ?

Ist f: 2 +— Z}rl holomorph auf H, ? Man berechne ggf. f/. Hat f eine

Stammfunktion auf H, 7 Man gebe ggf. eine solche an.

Sei f wie in (50). Man gebe das Bild f(H,) an (Begriindung !)

Man berechne [, _, .
Man berechne den Hauptwert von /2 — 1. Welches ist der Nebenwert ?

Sei f(z) = GG Man zeige Resf(1) = 1 und Resf(2) = —1. (Hinweis:

z— 2—2)2
1) = o fiﬁz_iﬁ = 2+ (-2)(1-(2-2)+ 2y )=
CHr s tatalz-2)+.. )

Man berechne fl dz.

z|=3 (z—l)AE:z—Z)2
Sei f € H(Hp) mit f(z) = 0 fiir alle z € H, mit arg(z) = 5. Was ist f ?
(Begriindung !)

Seien g, h holomorph auf H,, beide verschieden von der Nullfunktion auf H,.
Warum hat die meromorphe Funktion f = { nur (isolierte) Pole auf H, ?

Warum gibt es eine auf H, meromorphe Funktion fderart, dass f - ]? auf H,
nur hebbare Singularitaten hat und gehoben die konstante Funktion 1 ist ?
Sei f = { wiein (57). Ist a € H, mit h(a) = 0, h/(a) # 0, so ist Resy(a) =
g(a)/h'(a).

Man lose das Anfangswertproblem 3’ = —
offenen Intervall existiert die Losung 7
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y(1) = 1. In welchem grofiten

Man lose das Anfangswertproblem y”’ = —2y, y(0) = 0, 3'(0) = 1.



