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B l a t t 7

Abgabe am Dienstag, den 3.12.2002, in der Vorlesung

Aufgabe 19
Man zeige:

1. F�ur jedes nicht-konstante f 2 H(C) ist die Menge f(C) dicht in C.
2. Ist D � C o�en und a eine wesentliche Singularit�at von f 2 H(D), so ist f�ur jede

Umgebung U � D von a die Menge f(Unfag) dicht in C.
[Hinweis: Betrachte Funktionen der Form g(z) = (f(z)� c)�1]

Aufgabe 20
Es sei D := Cnf2; ig) und f 2 H(D) die durch f(z): = ((z � i)(z � 2))�1 de�nierte
Funktion. Man entwickle f um a = 1 in eine Laurent-Reihe so, da� die Reihe f�ur

1. z = 1=2 2. z = i=2 3. z = 2i
konvergiert. Welches sind die genauen Konvergenzgebiete der Reihen?

Aufgabe 21
Man bestimme die Singularit�aten der folgenden Funktionen und gebe an, von welcher
Art sie sind:

1. f(z): = z=(ez � 1) ;
2. f(z): = (1� ez)=(1 + ez) ;
3. f(z): = (sin z + cos z)�1 ;
4. f(z): = exp(�1=z) ;
5. f(z): = 1= sin(�=z) :


