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Algebraische Topologie“

Aufgabe 09.

(a) Zeigen Sie, dass die Abbildung f :Z(Sn)→ Bn+1, (x, t) 7→ (1− t)x, einen Homöomorphis-
mus zwischen C(Sn) und Bn+1 induziert.

(b) Zeigen Sie ähnlich, dass für alle n ∈ N0 gilt: S(Sn) ∼= Sn+1.

Aufgabe 10. Sei X ein topologischer Raum und Y ⊆ X eine Teilmenge. Dann nennt man

Ȳ :=
⋂
{A ⊆ X : A ist abgeschlossen, A ⊇ Y }

den Abschluss (oder die abgeschlossene Hülle) von Y . Zeigen Sie:

(a) Ȳ ist abgeschlossen und ist die kleinste abgeschlossene Menge in X, die Y enthält.

(b) Es ist x ∈ Ȳ genau dann, wenn für jede Umgebung S von x gilt: S ∩ Y 6= ∅.

Aufgabe 11. Zeigen Sie, dass die Sinuskurve der Topologen

X = {(t, sin 1

t
) : t > 0} ∪ {(0, y) : −1 ≤ y ≤ 1} ⊆ R2

zusammenhängend aber nicht wegzusammenhängend ist.

Aufgabe 12. Beweisen Sie, dass der Kammraum aus der Vorlesung (siehe (3.10)) wegzusam-
menhängend aber nicht lokal wegzusammenhängend ist.
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