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Aufgabe 1: (2 Punkte) Sei T C R. Zeigen Sie:
(a) Ein o € R ist genau dann Randpunkt von T falls eine Folge (a,), oy C 7' und eine
Folge (by,),,cny C T¢ existiert, so dass limy, o0 @, = limy, o0 by, = .

(b) Zeigen Sie, dass fiir jedes von oben beschrankte 7' C R der Wert sup 1" ein Randpunkt
ist.

Aufgabe 2: (2 Punkte) Beweisen Sie folgende Eigenschaften des Supremums:

(a)
sup A + sup B = sup(A + B)

(b)
sup AN B < min {sup A, sup B}

Aufgabe 3: (2 Punkte)
Es seien (ay), oy € R und (b,),cy C R gegeben durch

1
a, = (—=1)" <1 + E) und b, =2"+ (=2)".

Bestimmen Sie alle Haufungspunkte dieser beiden Folgen.

Bestimmen Sie fiir jedes n € N die folgenden Werte: A, := supy,, ay sowie B, := sup;.,, b.
Bestimmen Sie sodann die Limiten lim,,_,., A, und lim,,_,. B,.

Aufgabe 4: (2 Punkte) Es sei K ein angeordneter Korper. Zeigen Sie: Falls jede Teil-
menge von K ein Supremum besitzt, so ist K vollstdndig und archimedisch.
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