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Aufgabe 39. Sei f:[a,b] — R eine beschrinkte Funktion. Zeigen Sie, dass f genau dann
integrierbar ist, wenn es zu jedem ¢ > 0 Treppenfunktionen ¢, 9:[a,b] — R mit o < f < 9
gibt, so dass gilt:

b
/ (Y —p)(x)dr < e.

Aufgabe 40. Sei f:[a,b] — R eine integrierbare Funktion. Sei weiter g: [a,b] — R eine Funkti-
on, die sich an hochstens endlich vielen Stellen xy, -, x, € [a,b] (n € Ny) von f unterscheidet.
Zeigen Sie, dass auch ¢ integrierbar ist und es gilt:

/abg(:c) iz — /abf@;) da.

Aufgabe 41. Sei f:[a,b] — [0,00) eine stetige Funktion mit fabf(x) dx = 0. Zeigen Sie, dass
dann schon f = 0 sein muss.

Aufgabe 42 (Prisenzaufgabe). Zeigen Sie, dass die Funktion sqrt: [0,00) — R, z — +/z,
gleichméBig stetig ist.
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