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Aufgabe 1. Es sei R ein Integritätsring. Zeige: Die Einheitengruppen des Polynomrings bzw.
des Rings der Laurent-Polynome sind gegeben durch

R[T1, . . . , Tn]
∗ = {aT 0; a ∈ R∗}, R[T±1

1 , . . . , T±1
n ]∗ = {aT ν ; a ∈ R∗, ν ∈ Zn}.

Aufgabe 2. Zeige, dass C[T ] → C[T ],
∑
aνT

ν 7→
∑
aνT

ν ein Homomorphismus von K1-Ringen
ist, aber kein Homomorphismus von C-Algebren.

Aufgabe 3. Es sei K ein Körper. Betrachte den Polynomring K[T1, T2] und darin die Monomial-
ideale a := ⟨T 2

1 T2⟩ sowie b := ⟨T1T 2
2 ⟩. Veranschauliche wie in Bemerkung 1.2.8 die Ideale a, b,

a ∩ b, a+ b, ab und (a : b).

Aufgabe 4. Es seien R und S K1-Ringe, ψ : R → S ein Ringhomomorphismus und a, b ⊆ R
sowie c ⊆ S Ideale. Beweise folgende Aussagen:

(i)
√
ab =

√
a ∩ b =

√
a ∩

√
b,

(ii) ψ(
√
a) ⊆

√
⟨ψ(a)⟩,

(iii) ψ−1(
√
c) =

√
ψ−1(c).


