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Aufgabe 1. Beweise Satz 1.5.8 für n = 2 direkt, d.h. ohne Verwendung des Hilbertschen
Basissatzes bzw. des Dicksonschen Lemmas.

Aufgabe 2. Betrachte folgende Monomialideale in K[T1, T2]:
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Berechne die Spitzen von λ(
√
a) und λ(a : b).

Aufgabe 3. Es sei a ⊆ K[T1, T2] ein Monomialideal. Zeige: Die Ordnung der Menge Z2
≥0 \ λ(a)

ist gleich

(i) dem Supremum über die Längen r von Ketten echt aufsteigender Monomialideale

a = a1 ⊊ . . . ⊊ ar ⊊ K[T1, T2],

(ii) der Dimension des K-Vektorraumes K[T1, T2]/a.

Aufgabe 4. Es sei a := ⟨T 3
2 , T

2
2 T1, T

2
1 T2, T

4
1 ⟩ ⊆ K[T1, T2]. Bestimme eine Kette maximaler Länge

von echt aufsteigenden Monomialidealen a = a1 ⊊ . . . ak ⊊ K[T1, T2].


