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Aufgabe 1. Es sei X ein Raum mit Funktionen und es sei Y ⊆ X ein Unterraum. Zeige: Die
Inklusionsabbildung Y → X ist ein Morphismus von Räumen mit Funktionen.

Aufgabe 2. Es seien X eine affine Varietät und f : X → K eine Abbildung. Beweise die
Äquivalenz folgender Aussagen:

(i) Es gilt f ∈ O(X).

(ii) f : X → K ist ein Morphismus.

Aufgabe 3. Es sei X ein topologischer Raum mit einer Garbe F abelscher Gruppen und es sei
U ⊆ X eine offene Menge. Zeige: Ist s ∈ F(U) ein Element mit sx = 0 ∈ Fx für alle x ∈ U , so
gilt s = 0.

Aufgabe 4. Es sei X eine irreduzible affine Varietät, und es sei K(X) der Quotientenkörper von
OX(X). Zeige: Man hat kanonische Monomorphismen:

(i) OX,x → K(X) für jeden Punkt x ∈ X,

(ii) OX(U) → K(X) für jede offene Menge U ⊆ X.

Zeige weiter: Ist U ⊆ X eine offene Menge, so gilt in dem Körper K(X) die Gleichung

OX(U) =
⋂
x∈U

OX,x.


